Programme de kholle N°6 - Mathématiques - PC2

Semaine du 03/11/2025 au 07/11/2025

Réduction des endomorphismes

1l s’agit du programme précédent !

|Réduction des matrices

Elements propres d’'une matrice : ce sont ceux de I’endomorphisme canoniquement associé.
Matrice carrées diagonalisables.

Le cas des matrices symétriques réelles.

Trigonalisation d’une matrice carrée (avec indications)

Si vous le souhaitez, vous pouvez interroger les étudiants pendant 5-10 minutes
sur 'un des 10 points suivants, traités en cours ou en exercices.

. Démontrer que si les endomorphismes u et v commutent, alors Im(u) et Ker(u) sont stables par v.

2. Si P est annulateur de u, alors, Sp(u) est inclus dans I’ensemble des racines de P.
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. Déterminer, suivant la valeur de 'entier relatif m, la somme : o, = E e n
k=0

Démontrer que si A1 et Ag sont deux valeurs propres distinctes de u € L(E), alors, la somme
Ey, (u) + Ex, (u) est directe.

Soient E un K-ev de dimension finie et u € GL(E). Comparer x, et X,-1.
Démontrer que deux matrices semblables (respectivement transposées) ont méme polyndme caractéristique.
Donner un exemple d’une matrice symétrique de Ms(C) qui n’est pas diagonalisable.

Soit M € M,,(K) une matrice qui posséde une unique valeur propre. Enoncer et démontrer une condition
nécessaire et suffisante pour que M soit diagonalisable.
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Utilisation de Cayley-Hamilton pour calculer la matrice inverse de M € GL,(K).

Utilisation de Cayley-Hamilton pour calculer A™ ou A = [ 1 _1} .
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Ft la semaine suivante ?
Probabilités



